7. CIAGI — zadania

Zad.7.1 Wyznacz cztery poatkowe wyrazy cigu o0 wyrazie ogoélnym
Y = 2n-3 by by, = 1
a = =
on 1+2+3+...+n

Zad.7.2 Ktéry wyraz cigu o wyrazie ogélnynay, = n?-3n-1

jest rowny3 ?
Zad.7.3.lle wyrazéw cigu 8 = 2 — 3N jest wikkszych od—12 i mniejszych 0d207?

Zad.7.4.Sporadz wykres cagu podanego wzorem ogélnym
aja, = (-1)" -1 by, =2n+1 n<5

Zad.7.5.Zbadaj monotoniczrié ciagu

), =n2-n+l bja,=— 0 c)a, =3- dya, =(n-1)(n-2)

- (-2
2n+1 n
Zad.7.6.Dany jest cig arytmetyczny:3,—1,-5,-9,... .

Podaj wzor na wyraz ogoélny tegggai. Oblicz siedemnasty wyraz tegagti.
Zad.7.7.Zbadaj, ktéry z podanychagjéw jest caigiem arytmetycznym.
2 2n+3
aa, =5n-3 b)a,=n“-3n c)a, = 2

1
Zad.7.8.Sprawd, czy liczby \/E l,\/E,\/E —1 tworz ciag arytmetyczny.

Zad.7.9 Wyznacz te wart@i X , dla ktorych liczbyX +1; X + 2, X2 +4x+5 tworza w podanej kolejnéci
cig arytmetyczny.

Zad.7.10Znajd’ piaty wyraz cagu arytmetycznego , w ktérym:
ay =-3r=2 byy=4a3=9

Zad.7.11 Wyznacz cig arytmetyczny, jdi
aay =-2 i yy3=2
a =8
b) 2
ag +ay =40
Zad.7.120bliczsume 1+4+7+10+...+55
Zad.7.130Oblicz sung wszystkich liczb naturalnych dwucyfrowych, kténeydzieleniu przed dajp resze 1.
Zad.7.14Oblicz sumg dziesiciu pocatkowych wyrazéw cigu arytmetycznego, i ag =1 i ag = 3.

1
Zad.7.15W ciagu arytmetycznyngy = 30,1 = —3.Ostatni wyraz tego afju stanowig czg$¢ sumy

wszystkich pozostatych wyrazégaengu.
a) lle wyrazéw ma ten aj ?
b) Woyznacz ostatni wyraz tegagu.



Zad.7.16 Wyznacz wzér na wyraz ogoélnyagu arytmetycznego, wiedz ze suma n poetkowych wyrazéw

tego cigu jest okrélona wzoremS, = -3n2 +6n.

Zad.7.17 Dany jest cig arytmetyczny & = 3, = 2. Oblicz sumg stu pocatkowych wyrazéw tego agu
0 numerach parzystych.

Zad.7.18 Pazyczke w wysokaci 8700 zit, zacignieta w banku, naly sptacé w 12 ratach, z ktérych kda
nastpna jest mniejsza od poprzedniej o 50 zt. Oblicaakgs¢ pierwszej i ostatniej raty.

Zad.7.19 Dtugoici bokow trojkata prostoktnego tworz ciag arytmetyczny. Obwod tego trajia jest rowny24.
Oblicz dlugi bokow tego trojita.

Zad.7.20 Wyznacz wspo6tczynnikip, q w rownaniu kwadratowym(2 + px+ g =0, wiedac, ze chg
liczbowy pP12,q jest chgiem arytmetycznym, a réwnanie kwadratowe ma dok&@apedna
rozwiazanie.

Zad.7.21Dany jest cig geometryczny3,6,12,24,... .Oblicz jedenasty wyraz tegoagu.

Zad.7.22 Zbadaj, ktéry z podanychagjow jest cagiem geometrycznym
ap, = 6™? pya,=3"1-3" ¢ya,=n’+2n

Zad.7.23.Sprawd, czy Iiczby\/§ +13+ \/§,3J§ +1 tworz ciag geometryczny.

Zad.7.24Wyznacz te wartei X , dla ktérych liczbyX +1, X+ 2,X+5 w podanej kolejnii s3 sicdmym,
6smym i dziewtiym wyrazem cigu geometrycznego.

Zad.7.25Znajd: piaty wyraz cagu geometrycznego , w ktdrym:
Ay =-39=2 bay=4a3=9

Zad.7.26 Wyznacz cig geometryczny, ji
apg = —4,a4 = 025
b = 1024,
24:
Zad.7.27 Oblicz sung o$miu pocztkowych wyrazéw cigu geometrycznego,§ié ag =1 i ag =9.

&q1=1

. 2 1 1 243
Zad.7.28.0blicz sung 5 +—+—+ ...+

3 2 64
Zad.7.29lloraz cagu geometrycznego jest rowrg, a suma jego ptiu pocatkowych wyrazow

wynosi — 605.

a) Znajd pierwszy wyraz tego ggu.
b) Okre&l monotoniczné¢ tego cagu.

Zad.7.30.Suma trzech kolejnych wyrazéwagi geometrycznego jest rowb@ . R&nica wyrazéw trzeciego
i drugiego jest pi¢ razy wiksza od ranicy wyrazOow drugiego i pierwszego. Wyznacz teigc

Zad.7.31.Trzy liczby, ktérych suma jest réwna 7 twaidag geometryczny malgty. Najwieksza z nich

4
jestiloczynem Iiczbyg i sumy pozostatych. Wyznacz te liczby.



Zad.7.32 Pewne uradzenie w fabryce ulega szybkiemuzgciu i jego warté¢ rynkowa jest rowna potowie
wartasci sprzed roku. Oblicz cemowego uradzenia wiedac, ze po siedmiu latach eksploatacji jest
warte 5 tys. ziotych.

Zad.7.33.Suma trzech liczb twoszych cihg arytmetyczny jest rownh5 . Jereli od drugiej liczby odejmiemy
jeden, a pozostate pozostawimy bez zmian , wywtamy trzy kolejne wyrazy gju geometrycznego.
Oblicz wyrazy cigu arytmetycznego

Zad.7.34Trzy r&ne liczby , ktérych suma jest rowk, tworz ciag geometryczny. Liczby teypierwszym,
czwartym i szesnastym wyrazem pewneggeiarytmetycznego. Jakie to liczby ?

Zad.7.35Miedzy liczby2 i 12 wstaw dwie liczby tak, aby trzy pierwsze tworzgiyg geometryczny,
a trzy pozostale &g arytmetyczny.

Zad.7.36.Jaki dochdd przyniesie ci po trzech latach lodd8a000zt , ktdra jest oprocentowana w stosunku
rocznym w wysokeéci 8%, a odsetki kapitalizowane €o kwartat ?

Zad.7.37 Pan Kowalski zatzyt w banku dwuletni lokat terminova w kwocie500Q:t . Jakie byto
oprocentowanie tej lokaty w skali rocznej;gk kapitalizacja odsetek ngppwata co pét roku
i po dwdch latach na koncie pana Kowalskiego byatk 7320,50zt ?

Zad.7.38Pan X payczyt od pana Y pewna kwgpienidzy. Panowie umoéwili gi ze pazyczka nie kdzie
splacana w ratach, ale cata kwota wraz z odsetkastanie zwrécona jednorazowo. Ustalom,
oprocentowanie pgyczki wynost bedzie 50%w skali roku, z roczgkapitalizacy odsetek.
Jak kwote pazyczyt pan X , jeeli po pkciu latach oddat panu 243 000zt ?

ODPOWIEDZI:
Zad.7.1.a) ——E'a -E'a _E' _i
J.la) ey 3,26,33,34 12
1 1 1
by =Lb, ==by==:by =—
=t =5k = g0 = g

Zad.7.2.czwarty
Zad.7.3.cztery

Zad.7.4 Wskazéwka: naley obliczy¢ wyrazy tego cigu.
)y =-2,ap =0,a3=-2,84 =0;...

b)op =3y, =23 =7,y =9
Zad.7.5.a) rosacy b) malejcy c) nie jest monotoniczny d) niematsj
Zad.7.6.a,=7—-4n @a7=-61
Zad.7.7a)ic)tak  b)nie
Zad.7.8.tak
Zad7.10a)a5 =5 b)ag =14
Zad.7.11a) & = —6,r :g byeg =5r =3

Zad.7.12532



Zad.7.131210

Zad.7.145

Zad.7.15a)61ub33  b) ag =15 lub agz = —66
Zad.7.16.a, =9-6n

Zad.7.1720300
Zad.7.18 Pierwsza rata wynosi 1000 zt, a ostatnia 450 zt.

Zad.7.196,8,10.
Zad.7.20.p=-129=36 Ilub p=8q9=16
Zad.7.21.3072

Zad.7.22a) b) tak c) nie

Zad.7.23nie
Zad.7.24.X = —E
- 2
Zad.7.25a) a5 =48 b)ag = %
10
1 4 3
Zad.7.26 =-1024q=-— ba=|—| ,q==
Zad.7.262) & 4q 16 ) & (3j q y
3280 1640
Zad.7.27. = lub =
2ad.121-5 =~ b S =
6305
Zad.7.28.———
57€

Zad.7.29.a) & = —405 b) cig jest rosacy
M.alz%z,q =1 wby =209=5
Zad.7.314,2,1

Zad.7.32640 000zt

Zad.7.338,5,2 lub 2,5,8

Zad.7.343,12,48
Zad.7.354,8 lub — 3,%

Zad.7.36.0koto 2682,4 27}

Zad.7.3720%

Zad.7.38.32 000zt



